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On peut encore arriver à la même équation, sans employer la décomposition des polygones en triangles. En effet, supposons les divers polygones réunis successivement autour de l'un d'entre eux pris à volonté.
Soient :
a et s les nombres de côtés et de sommets du premier polygone;
a' et s' les nombres de côtés et de sommets du second polygone qui ne
lui sont pas communs avec le premier; a!' et/' les nombres de côtés et de sommets du troisième polygone qui
ne lui sont pas communs avec les deux premiers, etc.;
vous aurez les équations suivantes :
a =s,
En ajoutant toutes ces équations qui sont en nombre égal à F, ot observant que
a -+- a' -4- a" -+-. .. ™ A,        s -+• s' -h s" -4»... = S,
on aura l'équation
A = S-t-F —i,
équivalente à celle qui a été trouvée ci-dessus.
Corollaire. — Si Ton représente par a et par s les côtés et sommets compris dans le contour extérieur, par at et st les côtés et sommets renfermés dans l'intérieur du même contour, on aura
s H- sf~ S,        a -H af= A; et comme Ton aura aussi s = a, l'équation (3) deviendra
<?, -h F m a, H- i,
d'où il résulte que le nombre des sommets intérieurs, augmenté dutranche
